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a.
Onder de grafiek liggen nog witte vlakdelen.
b.
Boven de grafiek steken blauwe vlakdelen uit.

c.
Neem bijvoorbeeld 10 rechthoeken.
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In het basisscherm v (199) ( 12,0399.    
Op analoge manier de ondersom :   
[image: image5.wmf]200

1

()0,01

n

n

fx

=

×

å

, maar nu met 
[image: image6.wmf]1

min1;(min)(1)0,01

nvny

==×


ondersom = v (200) ( 11,9599

Gevolg:  11,9599  (  O(V)  (  12,0399
3.




[image: image7.wmf]0,01  op [-5,0]  geeft 500 rechthoekjes.

:50,0150,0250,03....54,99050,01

n

x

xn

D=

-+-+-+-+=-+




[image: image8.wmf]499

0

()0,01

n

n

fx

=

×

å

[image: image176.png]


 is ondersom.
We voeren dat als volgt in.

Mode: func;  
[image: image9.wmf]1

210

yx

=+


Mode: seq;  



[image: image10.wmf]1

1

min0;

()(1)(50,01)0,01

(min)(0)0,01

n

vnvnyn

vny

=

=-+-+×

=×


In het basisscherm v (499) ( 10,5248    
Op analoge manier de bovensom :   
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In het basisscherm v (299) ( 6,3558  
Op analoge manier de ondersom :   
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a.
Lengte interval is 1 met 5 deelintervallen geeft  ∆x = 0,2.

Eerste midden is x = 
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Lengte rechthoek = 
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Als een functie stijgend of dalend is op een bepaald interval is de middensom een stuk nauwkeuriger dan bovensom of ondersom. Maar bij wisselend daling en stijging op een interval is vaak van grotere nauwkeurigheid geen sprake meer.
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Calc intersect geeft voor x:  1 en 5.
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a.
Voer in 
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Gelijkstellen geeft (calc. intersect  of  algebraïsch) geeft voor x: 


0, 2 en 3.
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figuur A





figuur B

Opmerking vooraf: eigenlijk is de grafiek van N niet goed getekend. De grafiek zou immers moeten bestaan uit 5 losse (discrete) punten. Helaas wordt in de vraagstelling pas duidelijk wat de bedoeling van de som is.


Aantal mensen dat griep heeft opgelopen (exact) =  
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: zie figuur A. De treden van de trap mogen ook wat verschoven zijn, maar de hoogte moet hetzelfde blijven

Aantal mensen dat griep heeft opgelopen (benaderd) = 
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)  geven een slechtere benadering en zijn dus minder juist. Zie figuur B
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a.
Voer in:  
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Gelijkstellen (Calc intersect of  algebraïsch) geeft voor x:   1 en 8.   Dus a = 1 en b = 8.
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Voer in: 
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Gelijkstellen geeft voor x:    0 en 1
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Voer in: 
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Calc intersect geeft voor x: 2,4758
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en dit is niet de helft van O(V)=2.

Dus de lijn deelt V niet in delen met gelijke oppervlakte.
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Calc intersect geeft voor x  achtereenvolgens:


-1,32001;
-0,43232;
1,75233
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V  = vlakdeel ingesloten door 
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Uitkomst is  
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a.
midden 
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Voer in:  
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Voer in: 
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Voer in: 
[image: image66.wmf]42

1

0,13

yxxx

=-+++


Calc zero geeft voor x:  -3,13978;

3,82864.  
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a. [image: image191.png]



Voer in:  
[image: image68.wmf]12

1

;1

x

yy

x

+

==




[image: image69.wmf]22

12

()fnInt((),,1,4)11,07

ILyyx

p

=-»


Ook kan eerst de inhoud van het omwentelingslichaam behorende bij f

berekend worden waarna de inhoud van de cilinder (straal grondvlak 1 en

hoogte 3) ervan afgetrokken moet worden.
b.
We geven V een translatie van 1 naar bededen, met gevolg:


omwentelingsas valt samen met de x-as en het beeld van f heeft het 


voorschrift  
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Het lichaam afgebeeld in figuur 14.27b  kan beschouwd worden als een kegel die uitgehold is door een smallere kegel. De inhouden van a. en c. corresponderen met deze uitholling (= verschil ) van deze inhouden.  Antwoord b. heeft hiermee niets te maken omdat f-g een totaal andere functie is.
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Voer in: 
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Voer in: 
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Als nulpunten voor f en k vinden we gemakkelijk : x = 1 en x  = 5.

Calc intersect geeft voor x:   3,6934
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31 a en b.
 Zie figuur hiernaast.
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Voer in 
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Zie figuur   
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Gevolg: F is een primitieve van f.
b.
Als n = -1  is de noemer van de coëfficiënt van F gelijk aan nul: dat mag niet.
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37.
Bekend moet zijn: 
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Dus F is een primitieve van f.
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Bekend moet zijn: 
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Dus F is een primitieve van f.
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Bekend moet zijn:  
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We gaan de formule bewijzen voor ax + b < 0
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Bekend moet zijn:    
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Deze waarde voor   p   is ook te berekenen met: 
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a.
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Ook kan uiteraard:  
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a.
Bedenk  dat   f  te schrijven is als 
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b.

[image: image199.emf]


We maken een onderscheid voor de waarden 
van p :  p>1:    figuur A


0<p<1: figuur B.


Eerst situatie figuur A.
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figuur A
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figuur B
47.
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Voer in: 
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Calc intersect geeft: 
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Ook kan na de berekening van O(V)  de volgende berekening worden gebruikt.
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Nu geldt 
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Ook kan weer:
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48.
[image: image202.png]



a.
Zie figuur.
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De verhouding van de delen is    2  :  1    als  
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De eerste mogelijkheid is gemakkelijk op te lossen: de grenslijn valt in de rechthoek: 
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Tweede mogelijkheid.
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a. [image: image203.png]


 
Zie de figuur hiernaast.
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a. [image: image205.png]
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Voer in:
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Voer in.
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Calc intersect geeft:   x =  a (  8,36    

Ook kan uiteraard de volgende methode uitgevoerd worden:   
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a.
kegel
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a. [image: image207.png]



In gelijkzijdige driehoek ADC geldt: 
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Zie de figuur hiernaast.
[image: image208.png]



 


Omwentelingslichaam van V is een afgeknotte kegel


van V en W noemen we : kegel I


van W alleen noemen we: kegel II
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a.
Bol met straal 3
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a.
Bol met straal  r .
b.




[image: image154.wmf](

)

(

)

(

)

222222

22223

1

3

00

333

14

33

3

4

3

(bol)2d2d()2

()2

(0)0

(bol)

rr

xyryrx

IyxrxxFxrxx

Frrrr

F

Ir

ppp

pp

p

+=Þ=-

=××=×-×Þ=-

=-=

==-

=

òò


[image: image209.png]



58.




[image: image155.wmf]4

3

33

4

3

3

4

3

10

10

101,3

rrr

p

p

p

=Þ=Þ=»


59.

a.
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 [image: image210.png]
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61.
We gaan het bewijs wat algemener maken.


a.b.
Bol I = een bol met straal x en middelpunt M
Bol II = bol met middelpunt  M en straal   x + h = x + ∆x

(met h = ∆x>  0)

Het zal duidelijk zijn dat bol II een grotere oppervlakte  èn 


een grotere inhoud heeft dan bol I.


Hiernaast zie je een doorsnede door het gemeenschappelijke


middelpunt van de situatie 

[image: image211.png]



De grijs gekleurde bolschil  is het overblijvende deel van 


I(bol I) -  I(Bol II).


Daar h = ∆x  positief is geldt nu de volgende ongelijkheid.
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a.
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Zie figuur  
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d. 
Bij kleiner wordende  
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68.


[image: image214.png]160
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We definiëren een assenstelsel met O op de brug onder het laagste punt van de kabel, de x-as op de brug: zie figuur hierboven.


Top van de parabool op de y-as, dus parabool van de vorm 
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c.
Zie rechtersboven de figuur. 
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